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Standardgränsvärden och serier

lim
x→∞

xp

ex
= 0, för alla p.

lim
x→∞

lnx

xp
= 0, för alla p > 0.

∞
∑

n=1

1

np
är

{

divergent om p 5 1

konvergent om p > 1

Taylorutvecklingar
Taylorpolynomet av grad n till f(x) vid x = a:

Pn(x) = f(a) + f ′(a)(x − a) +
f ′′(a)

2!
(x − a)2 + ... +

f (n)(a)

n!
(x − a)n,

Lagranges felterm:

En(t) =
f (n+1)(T )

(n + 1)!
(t − a)n+1,

där T är n̊agot tal mellan a och t.

Taylorutvecklingar som gäller d̊a x är nära 0:

1

1 − x
= 1 + x + x2 + x3 + ... + xn + O(xn+1)

log(1 + x) = x −

x2

2
+

x3

3
− ... + (−1)n−1xn

n
+ O(xn+1)

ex = 1 + x +
x2

2!
+

x3

3!
+ ... +

xn

n!
+ O(xn+1)

cos x = 1 −

x2

2!
+

x4

4!
+ ... + (−1)n

x2n

(2n)!
+ O(x2n+2)

sin x = x −

x3

3!
+

x5

5!
+ ... + +(−1)n

x2n+1

(2n + 1)!
+ O(x2n+3)

arctan x = x −

x3

3
+

x5

5
− ... + (−1)n

x2n+1

2n + 1
+ O(x2n+3)

Övrigt
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