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1. Lat a vara en reell konstant och sitt f(z,y) = ax?y + (x — y)? — 2ax — ay. Visa att (1,1)
ar en stationar punkt for f. Avgor karaktdren hos denna stationira punkt for alla a.

2. Bestédm alla stationéra punkter for funktionen f(x,y,z) = e v’ +e” — xy och avgor
deras karaktér.

3. Bestéim, om de existerar, storsta och minsta viirdet av f(z,y) = 2(x+y*—4) pa mingden
4z% + 2% < 9.

4. Bestim, om de existerar, storsta och minsta virdet av g(z,y) = e*t¥(4 — 22 — y?) pa R2.

3 xz2—2y*

5. Undersok om funktionen h(z,y) = z°e~ antar storsta och/eller minsta vérden pa

R2 och bestdm i sa fall dessa virden.

6. Bestam, om de existerar, storsta och minsta viarden av funktionen f(z,y,2) = zy +yz i
halvklotet 22 +y? + 22 <1, x > 0.

7. Undersok om funktionen f(x,y,z) = yz antar storsta och/eller minsta viarden pa skér-
ningskurvan mellan ytorna 22 + 2y — 322 = 1 och 22 + y? + 222 = 2, och bestéim i sa fall
dessa varden.

8. Visa att sambandet
2oy + 2 — brye® —y+ 2? — 2z = —6

definierar z som en funktion av (z,y) i en omgivning av punkten (z,y,z) = (1,1,0). Visa
ocksa att (1,1) ar en stationdr punkt till denna funktion och bestdm dess karaktér.

Facit:

1. a < 0: en sadelpunkt,
a = 0: ett lokalt minimum (ej strangt),
0 < a<3: ett strangt lokalt minimum,
a = 3: ej lokal extrempunkt,
3 < a: en sadelpunkt.

2. P=(0,0,0), ett stringt lokalt minimum.
3. MaXDf = 33/4, Mian = —15/4.

V.g.v!



. Maxp: f = 2¢?, inget minimum.
- Maxgeh = (3/2)%2 732 = h(,/3,0),  Mingah = —(3/2)2¢7%/2 = h(~/3,0)..

. Maxpf =1/v2, Minpf = —1/v/2.

2
. Maxcf = \7/6 Ming f = —2\7/6.

. Ett stréangt lokalt minimum.



