
SKOLORNAS MATEMATIKT ÄVLING
SvenskaMatematikersamfundet

Finalt ävling den20november1999

1. Lösekvationen
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2. Två cirklar medmedelpunkterna�! och � � tangerarvarandrautvändigt. Man drar
enlinje somtangerarcirklarnai punkterna" och # . Visaattomstr̈ackan"$# delas
påmittenav punkten% så är vinkeln �& '%(� � rät.

3. Lösekvationen ��)*�,+�-.�
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4. En liksidig triangelhar hörn på tre av sidornai en kvadratmedsidan1. Vad kan
sägasomsidlängdeni triangeln?

5. Låt
�  9<� � 9A�A�A�B9<�DC varaicke-negativa reellatal medsummanE . Bevisaatt
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6. På enskrivtavla finns OKP �
positiva heltal. Man väljer två tal, Q och R , sådanaatt

ingetav demdelardetandra(vi antaratt talenär sådanaatt dettaär möjligt). Sedan
ers̈atterman Q medstörstagemensammadelarentill Q och R , medanmaners̈atter R
medminstagemensammamultipelntill Q och R . Visaatt

1) manefter en ändlig följd av operationerhar ett lägedär inga valmöjligheter
finns,dvsför varjeparav tal är detenataletendelaretill detandra,

2) detal somtill slutfinnskvarpå tavlanäroberoendeav i vilkenordningtalparen
harvalts.

Exempel: Antagatt de ursprungligatalenär 4, 6 och 9. Man väljer talen4 och 6.
Derasstörstagemensammadelareär 2, medanderasminstamultipel är 12. Sedan
väljerman9 och12somers̈attsmed3 och36. Manharnu talen2, 3 och36varefter
manfår slutsteget S 	�9'+T9'�2+�U . Följdenblir alltså
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Medsammatreutgångstalskullemanocks̊a kunnafå följden
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Skrivtid: 5 timmar
Miniräknarëar inte till åtna!


