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1. Los ekvationen tanz = /2. (For full poing kriivs att svaret dr angivet pa formen a + bi, dér a och
b ir reella.)

2. Utveckla funktionen
2z

22— 4

f(z) =

o0
i en Laurentserie Z enlz — 2 —2i)" som konvergerar i punkten z = 0. For vilka z i det komplexa
=00

talplanet ar utvecklingen absolutkonvergent?

3. Bestdm alla singulidra punkter for funktionen

(z = 3)%sin(in(z 4+ 1))
1+sin B¢

g9(z) =
i det komplexa talplanet. Ange dven singulariteternas typer.

4. Lat ¢ vara den positivt orienterade enhetscirkeln. Lat vidare

ei? ds
f(a) = j{, 22(a222 +1)
Beriikna f(a) for alla a € C sidana att |a| # 1.

5. DBeriikna medelst residuekalkyl integralen

* rsinz
J
(Fir full poiing skall alla gransvirdesoperationer pé inblandade integraler noggrant forklaras.)

6. Bestdm alla funktioner f(z) som #r analytiska i omrddet {z : |z| < 5}, uppfyller f{0) = 0 och
f(3m/2) = 6i, samt har en realdel u(z, y) som satisfierar differentialekvationen

@ = —2u.

dy

{Svaret skall vara uttryckt endast i termer av z.)

7. Bestim alla funktioner f(z), som #r analytiska i omriddet {z : 0 < |z| < oo} och som uppfyller
f(m) =1/2 och |f(2)] € me“” da |z| = 2% dir k dr ett heltal (positivt eller negativt).

8. Visa att z — 2 4 2e~7 har precis ett nollstiille i det hdgra halvplanet {z : Rez > 0}. Visa dven att
detta nollstille &r reellt. Tips: betrakta linjen x = e,
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