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Zermelo-Fraenkels axiom for mangdlara, ZFC

1.

Ezxtensionalitetsaxiomet
Tva méngder &ar lika om de har samma element.

VaVy (Vz(z €x <= z€y) —x=1y))

. Regularitetsaziomet

Varje mangd = som inte ar tom innehaller en méangd som inte skar méngden x.

Ve(Fylyez) — JylycxA-Fz(z€yNz€rx)))

. Delmdngdsaxiomet

Om z ar en méngd och ¢ ar en egenskap som element i z kan uppfylla, sa finns det en
méngd som innehaller de element i z som uppfyller egenskapen ¢, dvs {z € z : ¢(x)} &r
en mangd.

Paraxiomet
Om a och b ar tva méngder, sa finns en méngd som endast innehaller a och b, dvs {a, b}
ar en mangd.

VaVy3zVw (w € z <= w=aVw=y)

Unionsaziomet
Om a &r en méngd, sa finns det en méngd vars element &r precis elementen i elementen i
a.

VedyVz (z €y <= Jw(w € x Az €w))

. Replacement axiom

Om a &r en méngd, och om f &r en funktion som ar definierad for alla z € a (dvs f(z) ar
en méangd for varje x € a), sa ar bilden, {f(x) : x € a} ocksa en méngd.

Odandlighetsaxiomet
Det finns en oéndlig méngd.

@ exAVy(yex— S(y) €x))

Hér ar S(y) en forkortning av y U {y}.

. Potensmangdsaziomet

Om a &r en méngd, sa ar klassen av alla delméngder till a ocksa en méngd (vanligen kallad
potensméngden av a, notation P(a)).

VrdyWz (z C oz — z € )
Har &r z C x en forkortning av Vw (w € z — w € x).

Urvalsaziomet, AC (axiom of choice)
Om X &r en méngd av icke-tomma méngder, sig X = {x; : ¢ € [ } for nagon indexméngd
I, sa finns en funktion f som wdiljer ett element ur varje x;. For varje ¢ € I ar alltsa



