OVNINGSUPPGIFTER, ENVARIABELANALYS. (KAP. 1-4,
ADAMS, 7:E UPPLAGAN)

(1) Bestdm grénsvérdena

i 24+z+1
m ——-— -
t=00 222 +1Inx’

lim & arctan(ln )

a—0t+  sin(z)

lim Va2 427 — 1 — Va2 — 22+ 1.
T—00
(2) Bestam grénsvirdena

. cos(z) — 14 (e” —1)sin(2x)
lim
0 zln(z+1)

)

2
er —1

£50 1 sin(z)’

genom att tex anvanda Taylors formel och ordo-rakning.
(3) Derivera funktionerna

f(z) = (:1:3 + 3:1:2)5‘”,
f(l‘) _ xmcos(lﬂ), x>0,
f(z) = cos(x) sin(x) tan(z).
(4) Vilka virden pa parametrarna a och b gor funktionen

fz) =

2’ om0 <z <1,
225 + ax, om x > 1.

kontinuerlig? For vilka varden pa a och b dr f ovan deriverbar pa
(0,00)7
(5) Visa att funktionen

flz) = (2 — 2t + 2% — 22 + x)e™®, x>0

har ett globalt minimum och maximum pa intervallet [0,00). (Du
behover e hitta dessa max/min punkter; bara visa dess existens)

(6) Bestam ekvationen for en linje som passerar origo och skér grafen
till f(x) = 2/2? under rit vinkel. (Det finns tva sadana linjer).
1



2 OVNINGSUPPGIFTER, ENVARIABELANALYS. (KAP. 1-4, ADAMS, 7:E UPPLAGAN)

(7) Bestam alla asymptoter till funktionerna

2 — 2?4+ x—10

flay = Er e 10
2+ a2+ 1
)= 22° + 4

(8) Finn alla extrempunkter och inflektionspunkter till funktionen
f(z) =2t — 223 4+ 2z

Bestédm de intervall dér f dr vixande/avtagande samt dr konvex /konkav.
Finn eventuella globala max/min.

(9) Om vi dndrar pa definitionsméngden och later
flz) = 2t — 223 + 22, —10 < z < 10.

Finn alla extrempunkter och inflektionspunkter till funktionen ovan.
Finn eventuella globala max/min.

(10) Bestdm samtliga extrempunkter till funktionen
f(z) = |In(z)|, 1/2<z<2.
Finns globalt max/min pa [1/2,2]?

at 0 <z < 1. Bestam gransvardet
(11) Lat 0 1. Bestim gransvird
: : ny\1/n
Ji)rgo(sm(x )
Ledning: Forsok uppskatta (sin(z™))Y/™ uppdt och neddt med ndgra
lampliga funktioner och anvdand Kldmsatsen.
(12) Bestam
arcsin(1/2) + arccos(v/3/2).
Bestam
arctan(1) + arctan(2 — v/3).
(13) Visa att graferna till tan(z) och arctan(z) skér varandra bara i origo.
(14) Funktionen y = f(z) ar definierad implicit genom
(2% 4 7)2Y = 16y,
i en omgivning till punkten (1,2). Bestim f/(1) samt (f~1)'(2).
(15) Lat
fla) = { e /7, om x #0,

0, om x = 0.

Bestam f(0).
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(16) Visa att funktionen
f(x) = e®sin(x), —r/4 <x <3m/4.
ir inverterbar och bestdm (f~1)(0). Bestdm viirdemingd och def-
initionsméngd for f och f~!. Ar inversen deriverbar pa hela sin
definitionsméngd?
(17) (Svarare) Lat o vara en parameter och

) = { 2202 om z £ 0,

0, omz =0.

For vilka v &r f deriverbar i z = 07 Isafall vad &r f/(0)?



