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Uppgifter markerade (B) ger bonuspodng som kan tillgodoridknas vid den skriftliga tentamen.
Bonusmarkerade uppgifter 16ses och presenteras vid lektionen den 12 oktober. (Fler uppgifter
for denna lektion kommer att delas ut den 9 oktober.)

1.

(B) Anvéand metoden fran fullstdndighetssatsens bevis (se Sigstams kompendium) for
att bevisa eller falsifiera féljande sekventer. P, () &r unara predikatsymboler, R &r en
trestallig predikatsymbol.

(a) Vo (P(z) D> Q(x)) — Tz (P(z) A Q(x)).
(b) Va3yVz R(z,y,z) — JxIy3z R(z, vy, 2).

(B) Argumentera for att om ¢ — 1 ar en valid sekvent vars bada led endast innehaller
de logiska operatorerna V,d, A, sa har sekventen ett bevis i sekventkalkylen som bara
anvander reglerna for dessa operatorer och logiska axiom av formen C,I' — A,C.
Betrakta nu en godtycklig sekvent ¢ — 1. Diskutera om det finns nagra begransningar
pa formen av ¢, som garanterar att sokprocessen i beviset for fullstandighetssatsen
avstannar efter andligt manga steg, med bevis eller motmodell som resultat.

(B) Lat P vara en binér predikatsymbol. Lat ¢ vara formeln
Va —P(x,x) AVayz (P(x,y) AN P(y,z) — P(x,z)) AVz Iy P(x,y).
Visa att ¢ bara har odndliga modeller.

(a) Lat T' vara en méingd av forsta ordningens formler — en teori. Visa att om T’
bara har dndliga modeller, sa finns ett tal n sa att varje sadan modell har hogst n
element. (Ledning: kompakthetssatsen.)

(b) Dra slutsatsen att det inte finns nagon forsta ordningens teori I' vars modeller
utgors precis av de dndliga partiella ordningarna.

(B) En graf &r en icke-tom méngd med en reflexiv och symmetrisk relation. Grafen ar
sammanhdngande om varje par av noder kan forbindas med en &ndlig foljd av bagar.
Lat L vara spraket som bestar av den bindra relationen R. Finns det nagon sluten
L-formel ¢ sa att for alla L-strukturer A géller

A E ¢ < A dr en sammanhéngande graf ?



