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1. Att f har ett lokalt maximum vid x = ¢ innebér att f(z) < f(c) for alla x i nagon

omgivning av ¢. Att f ar deriverbar i x = c¢ betyder att gransvirdet I'Ln M
Tr—cC Tr — C

existerar, dvs att gransvardet fran hoger och fran vénster existerar och att de 4r samma.
Néar x > ¢ har vi f(x) — f(¢) <0 och x — ¢ > 0, sa att

f@) =1 _

lim
z—ct r—c
For x < ¢ far vi f(z) — f(¢) <0ochz—c<0,sa
i T =10
T—C Tr—cC

men bada dessa skall vara lika med f'(c), s& f'(c) = 0.

o
2. Eftersom —l|ay| < ay, < |a,| far vi 0 < ap, + |ay| < 2|a,|, dvs serien s = Z an + |ay| ar en
n=0
o
serie med ickenegativa termer. Dessutom domineras den av en konvergent serie, Z 2|an|,
n=0
sa serien s konvergerar. Nu kan vi skriva
N N N
Z an = Z(an + |an]) — E : |an|
n=0 n=0 n=0

och hogerledet har ett gransvarde da N — oo.
3. Det finns manga g man kan vélja, men den enklaste ar kanske g = f. Enligt antagandet

b
far vi / f(z)*dz = 0 - med en ickenegativ integrand! Om det finns en punkt ¢ € [a, b]

med f(c) # 0, kommer dven f(c)? > 0. f &r kontinuerlig och dirmed ocksa f?; eftersom

2
f(e)? > 0 och f? #r kontinuerlig finns det ett § > 0 sa att f(z)? > & for alla z €
2
(¢ —d,c+9). Nu kan vi berdkna

b c+d c+6f(c)2 f(c)2
0:/f(x)2dx2 _/6 f(z)%dx > _/5 5 dx =26 5 = f(c)* >0,

en motsigelse. Alltsa &r f(c) = 0.



