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4 problem till vilka fullstandiga l6sningar ska redovisas.
SVAR OCH ANVISNINGAR

1. f(x) &r kontinuerlig pa det slutna intervallet 0 < z < 4. Maximum erhalles darfér antingen
i andpunkterna , dvs i « = 0 eller i © = 4, eller i ndgon av de kritiska punkterna dar
f'(x) antingen inte existerar eller ir lika med 0. De kritiska punkterna #r z = 1, dér f'(z)

1
inte existerar, samt z = 3 dir f'(z) = 1(2x — 6) har ett nollstélle. Eftersom f(0) =1
1 )
f)y =1, f(3) = B och f(4) = 3 foljer att funktionen f(x) har storsta vardet = 1.

2. Definitionsméngden ar {0 < x < 1,z > 1}. Vertikal asymptot &r z = 1. lim y =

T—+00
1 1
i o L
z—too 1l —x  a—too/r \1/x —1
For virden pa z > 0 néra origo dr y = vz (1 —z) ™' = z(1+2z+...) sa grafen kan skissas
som +/x nara origo.
21/2 4 p=1/2

= w > 0for 0 < z < 1och x > 1 sd funktionen ar strikt viaxande i
-
dessa intervall var for sig. Origo blir en lokal minimipunkt i deﬁnitionsméngdens vanstra
3212 4 6= 1/2 — g=3/2
andpunkt. Téljaren i 3" = 10 =2 kan vi skriva 3/2(

har det enkla nollstéllet —1 + — i definitionsméngden. Inflexionspunkten har alltsa

V3

) = 0 sa horisontell asymptot &r y = 0 da * — +o0.

322 4+ 62 — 1) som

2
z-koordinaten —1 + —.

V3

3. Med partiell integration ﬁnner vi att volymen blir

1 1

27r2x ln(1+ — 7r/ 21+ w2)dm—7rln2+/ dm):w(ln2+/0 dx —

|
/ T dr) = 7(In2 + 1 —In(1 + 2)|}) = 7(In2 + 1 —In2) = 7. Vi har anvint att
0 x

1

lim z%In(1 + )— lim 2?1In tr_ lim 2?In(1+x) — lim z*lnz =0 och In1 = 0.

z—0+ z—0+ x z—0+ z—0+
' f@) =10 _ e 0 et
F1(0) = lim P 7T € T iy — Tim te = 0.
z—0 x z—0 x z—0 x t—2oo

1
For o # 0 ar f'(z) = 2—3671”2. Alltsa ar
T

/ — (0 9/ 3 —1/22 _ 0 9/ 3 -1/
f7(0) = lim Sz) = 710) (z) ~ £10) = lim (2/z%)e = lim 7( [z°)e = lim 2t = 0.
z—0 X z—0 x z—0 x t—=+oo

. . 1/ 6 2 2 _1/$2 . . 2 °

Forz #0dr f'(z) = —— (2" — g)e som har enkla nollstallen i z = £+ 3 som alltsa
x
ar inflexionspunkternas respektive z-koordinater. Eftersom lim e_x% —e¥=14r y=1
T—>IZO0O

horisontell asymptot.



