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Ovningar pa talféljder och induktionsbevis

I samtliga uppgifter skall man anvinda ett induktionsbevis for att visa att den givna slutna
formeln verkligen &r en sluten formel for den rekursivt definierade talféljden.

1. Rekursiv definition: a9 = 5, apy1 = an + 7.
Sluten formel: a, = 5 + 7n.

2. Rekursiv definition: ag = 0, an+1 = 2a, + 1.
Sluten formel: a, = 2™ — 1.

3. Rekursiv definition: ag = 2, an+1 = 2a, — 1.
Sluten formel: a, = 2™ + 1.

4. Rekursiv definition: ag =1, apt1 = 2a, + 1.
Sluten formel: a,, = 2"t — 1.

5. Rekursiv definition: ag = 0, an4+1 = 4an, + 1.

Sluten formel:
4" —1
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6. Rekursiv definition: ag = 2, an+1 = 3a, + 2.
Sluten formel: a,, = 3"t — 1.

7. Antag att ¢,d € R, ¢ # 1 och att ag € Z &r “startviardet” for en rekursivt definierad talfoljd
enligt: an+1 = ¢- a, + d. Visa med induktion att foljande &r en sluten formel f6r talféljden:
1—-c"

anp =ap-c"+d- .
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(De slutna formlerna i fallen 2-6 har jag fatt fram pé detta sétt, och sedan foérenklat.)



