Losning, 302
Infér X ="Langd av rektangelns bas”. Enligt uppgift &r X ~ Re(0, 2).

Rektangelns area A kan tecknas A = (2 — a) och sokt sannolikhet ar

p = P(A<05)=P(X(2-X)<0.5)
= P(2X - X?<0.5)=P(X?-2X +0.5>0)
= 1-P(X?-2X+05<0).

Vi loser ekvationen
22 =22 +4+05=0

ochﬁnnerleimzli\/ﬁ. Det foljer att
p = 1-P(X*-2X+05<0)
= 1-P1-V05<X <1405 =1-
= 1-0.5=0.29.
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Losning, 304

Infér slumpvariablerna X 4 ="Livslangd for glodlampa, typ A” och Xp ="Livslangd for
glédlampa, typ B”, samt X ="Livslangden hos av Erik plockad lampa”.
Fréan texten har vi X4 ~ Exp(1/100), Xp ~ Exp(1/200). D4 galler att

P(X4>200)=e2, P(Xp>200)=e "

Infor handelserna A ="Erik valjer lampa av typ A”, B ="Erik viljer lampa av typ
B” samt C' ="Vald glodlampa har livslangd langre 4n 200 timmar”. Fran texten far
vi P(A) = 3/4, P(B) = 1/4 och vidare kan foljande betingade sannolikheter anges:

P(C|A) = P(X4 > 200), P(C|B)=P(Xp > 200).

Héndelserna A och B ér oférenliga och deras union utgor hela utfallsrummet i val-
situationen. Satsen om total sannolikhet ger darfor

P(C) = P(A)P(C|A)+P(B)P(C|B)
= P(A)P(X4 > 200) + P(B)P(Xp > 200)P(B)
3 1

= 16_2 + 16_ .

Sokt sannolikhet ges av Bayes formel

P(ANC) P(C|A)P(A)

A= e T RO
_ P(A)P(X4 >200) (3/4)e™2
P(X >200)  (3/4)e 2+ (1/4)e!
= 0.53.



Losning, 306

Givet: Simultan tathetsfunktion
fxy(x,y) =clz+y? 0<z<l 0<y<l.

(a) Konstanten c skall normera fordelningen:

1 = /01/01 fxy(z,y)dady = C/Ol(/ol(a?—l—y)?dy)d:l?

— c/ol[@—;y):g}:dx:c/ol(xgl)g—idm
C[(Hl)‘l w4]lzc<16 11 > T
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Harur foljer ¢ = 6/7.

(b) Marginalférdelningen for Y':

1 1
fr(y) = /Ofx,y(w,y)dx:/o g(x—l—y)2dx

6(:B+y)3}1 2 3 3

= |55 =5(+1)’ -y
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= ?(3y2+3y+1), 0<y<l.

Pga. symmetri foljer fx(x) = fy (z), dvs.

2
fx(z) = ?(3:52 +3z+1), O<z<l.



