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Diagnostiskt prov 4

1. Berdkna Taylor-polynomet av grad 2 for f(z) = % kring punkten x = 1.

2. Bestam griansvirdena
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3. (a) Gor en sa bra skiss som mojligt av grafen till funktionen f med hjilp av informationen
att f har foljande egenskaper:

e foch f dr deriverbara i varje punkt z € R,

o F-1)=F(2) =0, f(2) =4,

e f/ &r positiv pa intervallen (—oo, —1) och (—1,2),
e [ &r negativ pa (2, 00),

o lim, ,  f(z) =0, och lim, ,~ f(z) = —00.
4. Berdkna ff m%d;p_

5. Bestam om floo m%dw ar konvergent och berdkna dess virde i sa fall.

6. Antag att f ar en kontinuerlig funktion pa [—2,2] sddan att f(—xz) = —f(z) for varje
0 <z < 2. Bestdm virdet av fEZ f(z)dw.

7. Skissa grafen till f(z) = xig_’iéﬂ. Ange ocksa om f har nagra lokala, eller globala, maximi-

eller minimi-punkter (och var i s fall).

8. Berdkna gransvirdena
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(Ledning: i ndgot av fallen kan Taylor-utvecklingar av e® och In(1+x) (eller In(1 —z)) upp
till forstagradstermerna och sedan lampliga substitutioner vara till hjilp, och kriver inte

sd mycket riknearbete.)

9. Ur ett klot med radien r vill man skéra ut en cirkulér cylinder. Hur skall detta goras om
cylinderns volym skall vara s& stor som mojligt? (En cirkel med radien R har arean mR2.
Man behover inte anvinda en formel for klotets radie for att 16sa uppgiften.)

10. Ett tréklot har radien 2. Genom mitten av detta klot borras ett hal med radien 1 (och
borrspanen avldgsnas). Vilken volym har den kropp som aterstar?
(Man kan se problemet som ett som handlar om rotationskroppar.)



