Losning uppgift 1.8.9

Foljden ¢, definieras genom

c1 =0, ¢, =A4cppp +n, n=>1,

dér |z | = storsta heltalet som ar mindre &n z.
Visa att ¢, < 4(n — 1)? for alla n > 1.

Anvander starka induktionsprincipen.
Grundsteg: (n = 1)
VL= 0, HL=4(1 - 1) =1

Induktionssteg:
Antag sant for 1 < k < n, visar sant for n.
Vet att
VL,=cyp=4cp +n<4-4(|n/2] —1)* +n,

dér olikheten foljer av induktionsantagandet (olikheten géller for k = [n/2]).
Mendan >2harvi0< |[n/2] —1<(n/2—-1) ((|z] <z giller ju alltid)) sa vi far

VL, <4-4(|n/2] —1)?+n<4-4(n/2—-1)*+n
=402mn/2 - 1)) +n=4n—-2*+n<4(n—1)* = HL,.

Den sista olikheten géller eftersom

dn—22+n—4n—-172=12-" <0, forn > 2.



