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X2—4—|x—1] di |x|>2

1 &) La f(x):{ ax+b da |x| <2.

Bestdm konstanterna a och b sa att f blir kontinuerlig.
3x

1
b) Definiera f(0) sa att funktionen n(1-29)

blir kontinuerlig pa hela reella linjen.

1
Vil —2x—x
2x—5
|x+2|°

¢) Bestdm alla vagritta och lodritta asymptoter till funktionen f(x) =

d) Bestidm alla vagritta och lodritta asymptoter for funktionen f(x) =
Losning till uppg. 1:
a) Funktionen blir kontinuerlig om f(x) blir kontinuerlig ix=2ochx=-2.
ligl flx)= hm VX2 |x—1|— hm VX2—4—x+1=-1
xX—2+
111%1 flx)= 111%1 ax+b=2a+b= f( )
X—4i— X—2—
Funktionen ir kontinuerligi x =2 2a+b=—1.
P.s.s. Funktionen blir kontinuerligi x = —2 om
lim fl)= lirré xX2—4—|x—1]= lirr% Vaz—4—14+x=-3
x——2— X——2—
hm f(x)= lim ax+b=-2a+b= f(-2).

X——2+ x——2+

Funktionen &r kontinuerligi x = -2 & —2a+b = —3.

Alltsa konstanterna a och b ska viljas s.a. 2a+b = —1
—2a+b = -3

VX2—4—|x—1] da |x|>2

1
dvs.f(x):{ b:—ZOCha:E.

ax—+b da |x[<2.
Vxr—4—|x—1] d& |x|>2
Funktionen f(x) =< 1 . ar en kontinuerlig funk-
Ex -2 da |X| § 2.

tion for alla x.

b) For att f(x) ska vara kontinuerlig for alla x maste den vara kontinuerlig for xo = 0.
I alla andra punkter, dir xo # 0 giller att lim f(x) = f(xo).
X—X(
e¥—1 . 3 —1) —2x 3. -1 —2x

I =2y I 3 Tam(i—29 20 a2y T

3
—3 1-1= — alltsa f(0) = —5 om f(x) ska vara kontinuerlig for alla reella x.



c) Linjen y = y¢ dr en vagritt asymptot < hrf f(x)=yo.
X— oo

1 B 1 VX2 —2x+x B

lim ——— = lim . =
xoteo /32 Dy —x  x—oteo /32 Dy —x /x2—2x+x
/ 2
‘/XZ—ZX—FX 1—;4‘1

lim —— = lim —— =—1.
x—>oo —2x x—+eo -2
Linjen y = —1 &r en vagritt asymptot for funktionen.
. 1 { x=—t } 5 1 0
im ———— = = lim — =
x——eo /2 _2x—x X — —co &t — oo =t /1242t +1

alltsa dven linjen y = 0 &r en vagritt asymptot.

Linjen x = x¢ &r en lodritt asymptot for funktionen f(x) < limjE f(x) = *oo.
xX—XQ

Funktionen f(x) &r odefinierad endast da x = 0, alltsd endast x = 0 kan vara en

lodritt asymptot.
1 1

xi%iﬂx) o0 Va2 —2x—x o° xir(gl—f(x) il x2—2x—x "

Linjen x = 0 &r en lodritt asymptot for funktionen f(x).
d) Linjerna y =2 och y = —2 ir tva vagritta asymptoter, ty XEIEW f(x) =2 och
lim f(x)=—2.
i_i;l_j:n x = —2 dr den lodritta asymptoten, ty xli{n% flx)= )Hliianr f(x) = —eo.

2. Berikkna f’(x) da:

4

B x—=2 ~ XIn(3+x°)
a) f('x) - (1 + 3 ) » b) f(‘x) - \/m ’
¢)  f(x)=arcsin(1—x?), d)  f(x) = (sinx)®s*.

Losning till uppg. 2:
A 23 1 1
. —
"(x) = 1 —_— =41 : o=
o s (1) ) w4 (i) iy
24/
3

3
2 - x—2 1
V3 3 x—2°

b) Anvind kvotregel:

4 6 5 6x° .5 6
o (xsln(3+x6))/_ (5x In(3+x°)+x 3+x6> V4432 —x°1In(3 +x°) T
\ Va2 4+
&) F/(x) = (arcsin(1 —x)) = —— 1 .(Zox) = 2

1—(1—22)2 V2=’



d) Anvind logaritmisk derivering. In f(x) = In(sinx)*** = (cosx) In(sinx), alltsa
/
J}((;C)) = (—sinx)In(sinx) 4 cosx- % = (—sinx) In(sinx) + Csoiixx alltsi

2
f'(x) = (sinx)cos*. (— sinxIn(sinx) + cos x) .

sinx




