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Studieanvisningar till kapitel 7

Léas igenom TEXTEN NOGGRANT och studera alla exempel.
I dessa studieanvisningar har vi valt ut de moment som ar EXTRA VIKTIGA.

Till kapitel 7 har vi avsatt 3 lektionspass (6 timmar).

Avsnitt 7.1
Lé&s igenom avsnitt 7.1. Studera figuren 7.4 pa sid 205.

En variabel y ar en funktion av en variabel x, om det till varje varde, som x
kan anta, ar tillordnat endast ett av de viarden, som y far anta.

OBSERVERA att en funktion ar definierad om man anger bade tillordnings-
regeln och definitionsmangden.

Ténk pa meningen som finns strax efter figuren 7.2 och 7.3. Om ingen definitions-
méngd ar angiven, sa menas att funktionen har den stérsta mdéjliga definitions-
mangden

Los testproblem 1.

Avsnitt 7.2

Talfoljder kan betraktas som funktioner ofta definierade pa méngden av positiva
heltal (Dy = Z).

Los testproblem 2 och 3.

Avsnitt 7.3

Studera EXEMPEL 7.11. Forklara for varandra i gruppen hur man far grafen till

funktionen y = sin <3a: — g) med hjélp av grafen till y =sinx.
Lér er att kinna igen graferna till y = — och y = —;. Los testproblem 4 och 5.
x x
Forklara i testproblem 5, hur man far grafen till funktionen y = W —3 med
x

1
hjalp av grafen till y = — .
x

Avsnitt 7.4

Studera EXEMPEL 7.16 och 7.17. Vad ar inre och vad ar yttre funktionen i

bada exemplen ?

Los testuppgift 7.6. Ange i ¢ - f dven inre och yttre funktionen.
1

EXTRA UPPGIFT: Forenkla (fo fo f)(x) om f(x) = -2 Rita grafen ordent-
-

ligt!

Avsnitt 7.5

Hér finns det nagra VIKTIGA definitioner. Lér er skilja mellan vixande och
strangt vixande funktioner.



OBSERVERA att monotonitet &r en egenskap som é&r definierad i ett intervall
(¢j i en enda punkt).

1
EXTRA UPPGIFT: Skissera graferna till funktionerna: —, —, 2z —5 och z2.
x

Pa vilka intervall ar funktionerna strangt vixande resp. strangt avtagande?
Diskutera i gruppen vad som géller for en funktion som ar sammansatt av tva vax-
ande funktioner. Ar den ocksa vixande? Styrk resonemanget med eget exempel.
Géller analogt pastaendet for tva avtagande funktioner? Vilj nagot exempel. Kan
ni formulera ett pastaende om sammanséattningen av tva avtagande funktioner?

Avsnitt 7.6

Om vi fran sambandet y = f(x) endtydigt kan berdkna z, skrivet pa formen
x = g(y), da séger vi att funktionen f har den inversa funktionen g. Den inversa
funktionen g(x) brukar man beteckna som f~!(x), alltsa g = f~ 1.

En funktion f(z) &r inverterbar om varje linje parallell med x—axeln skér grafen
i hogst en punkt.

Studera noggrant VARNINGEN pa sid 217.

Studera fig 7.15 och foérsok forklara for varandra i gruppen hur man med hjalp av
grafen for y = f(z) far grafen for f=1(x).

Lés Sats 7.1 pa sid 219. Tank speciellt pa meningen som finns nagra rader nedanfor
fig. 7.17, dar det star: ”"Daremot géller det inte, att alla funktioner, som har en
invers, ar strangt monotona.”

Légg marke till sambanden mellan definitionsmangder och virdeméangder for
funktionen f och f~!. Studera figuren 7.18. Vad #r for skillnad mellan f o f—!
och f~!o f? Far man samma funktion i EXEMPEL 7.21 fér fo f~! och f=to f?
Ange skillnaden. Jamfor grafen till extra uppgiften i 7.4.

Los testproblem 8.

Avsnitt 7.7 o

Inversen till funktionen y = sinz definierad pa intervallet [—5, 5] kallas for
arcussinus och betecknas med y = arcsinx .

Alltsa y = arcsinx < y € [—g, g} och z = siny. Detta kan uttryckas med
ord pa foljande séatt: y = arcsinx < y ar den vinkel (i radianer) fran intervallet
[—g, g] vars sinus ar lika med x. Vilken definitionsméangd har y = arcsinx?
Jamfor graferna i figur 7.19 och 7.20.

P& motsvarande sétt definieras funktionerna arcuscosinus och arcustangens.
Lagg marke till vardeméngderna resp. definitionsméngderna fér de olika arcus-
funktionerna. Studera noggrant alla exempel i avsnittet.

Los testproblem 9 och 10.

LAMPLIGA 6vningar: 7.1 b), ¢), d), f), g), h), 7.2 b), 7.3 b), e), 7.5, 7.6, 7.9,
7.10, 7.11, 7.12, 7.15, 7.16, 7.17, 7.18, 7.19, 7.20, 7.21, 7.22, 7.23, 7.26, 7.27 (utan
minirdknare), 7.28, 7.29. Rita &ven grafen fér y = |arctan x| och jamfor med
resultatet i ovn. 7.29.



Extra 6vningsuppgifter pa funktionens definitionsmangd
UPPGIFT 1:

Bestam definitionsmangden till funktionerna nedan. Motivera genom att hénvisa
till grundfunktionernas definitionsméangder.

Ex: In(z — 1) &r definierad for x > 1 ty Inz ar definierad fér x > 0.

a) arcsin 2z b) arcsin(4 — z) ¢) arcsin(x —4)
d) arcsin(z? — 2) e) In(z%—-1) f) 2?2
g) Vr—4 h) Vvaz?z-1 i) tandz
j) arctandz k) tan(4z +1) 1) arccos(x —4)
m) arccos(z? — 2) n) sin(z+2) o) cos(z+2)
p) skissera grundfunktionerna
UPPGIFT 2:
Lat f(z) = —22 + ba.
Bestéam a) f(2) b) f(_4)7 C) f(t)7 d) f(_t)v e) f(t - 1)7
£) f(f(#), &) f(f(z))
vik har!!!
SVAR:
UPPGllFT 1: )
a) —§§x§§ b) 3<z<5 c) 3<z<5
d) 1<z|<V3 e J|z|>1 f) allax
) z>4 h) |z >1 ) Tl << TonT
& r= - : g8 "1 g "1
™ ™ ™ ™
' L _—4pt 4= <z<
j) allax k) 3 4+n4<a:<8 4+n41) 3<z <5
m) 1<|z/<+v3 n) allax o) allax

UPPGIFT 2:

a) 6, b)—36, c)—t2+5t, d)—t>—-5t, e)—t2+Tt—6,
f) —t* + 10t — 30¢% + 25¢, g) —x* 4 1023 — 3022 4 25z.



