UPPSALA UNIVERSITET Matematik och statistik NV1
Matematiska Institutionen
Pepe Winkler

Ett exempel.

Ett foretag ska starta ett program for nyrekrytering. Man skall varje ar ta in ett antal
praktikanter, varav en tredjedel blir anstéllda efter ett ar. Efter ytterligare ett ar blir hélften
av dessa handledare at 6 nya praktikanter vardera, for att aret darefter sluta sitt arbete innom
rekryteringsprogrammet.

Hur manga (minst) praktikanter ska man ta in varje ar for att programmet skall vara sjélvbérande
(dvs. ej behova sysselsitta folk utifran, bortsett de tva forsta aren)?

Loésningen:
Lat p, n och h beteckna antalet praktikanter, nyanstéllda och handledare ett visst ar.
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Lat P, N och H beteckna samma ett ar efter. Da far vi att P =6h, N = 3P och H = 3"

Dessa samband kan beskrivas med hjilp av matriser enligt foljande:

P 0 0 6 P
N]=|3 00 n
H 0 3 0 h
0 0 6 P P P
Lat A= % 0 0] och X =\ n|.Programmet ar sjalvharandeom [ N | =| n |,
0 % 0 h H h
dvs om vi kan hitta losningen till systemet:
D 0 0 6 P
n | = % 0 0 n |,
h 0 2 0 h

som kan skrivas om AX = X < (A — E)X = O. Detta system har icke-trivial 16sning <
det(A — FE) =0 (sa ar fallet) och 19sningen &r

-1 0 6 1 0 -6 1 0 -6 1 0 -6
i -1 0 |]~|1 =3 0]~[0 =3 6]~[01 2],
0 3 -1 0 1 =2 0 1 =2 00 0
6
varav vi kan avlidsa att X = t| 2 |, dvs programmet &r sjidlvbidrande om man har varje ar 6
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ganger fler praktikanter ar handledare och nyanstéller dubbelt s& manga som antalet handledare.



