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Studieanvisningar till KAPITEL 6 i kursboken

Derivata
Forklara begreppen éndringskvot (differanskvot) och derivata. Légg pa minnet att derivata &ar ett
annat ord for momentanhastigheten.

Ge nagra exempel med naturvetenskaplig och ekonomisk anknytning pa &ndringskvot och derivata.
f(z) = f(a)
T —a
terna (x, f(z)) och (a, f(a)). Derivatan av funktionen f(z) i punkten a kan definieras som

f/(a):}]ili% f(a‘f'h})L f(a) eller f/(a):il_maw

Hirled derivatan av f(z) = 2* pa bada sitten. Vad dr f/(2) for denna funktion?

Hur kan man bestdmma ekvationen fér tangent och normal i en given punkt pa en kurva?

Lagg maérke till sats 6.1 pa sid 171. Satsen sdger att en diskontinuerlig funktion i punkten xg
saknar derivatan dar. Nagra av de viktigaste deriveringsreglerna ar produktregeln, kvotregeln (sats
6.3 pa sid 175) och kedjeregeln (sats 6.4 pa sid 181).

Formulera dessa regler. Nar du utfor en derivering: ténk alltid pA INREDERIVATAN.

Lér dig standardderivator (appendix C). Med hjalp av dem och deriveringsreglerna kan du derivera
varje funktion.

Beskriv vilken samband som géller mellan derivatan av en funktion och derivatan av funktionens
invers (sats 6.5 pa sid 185).

Ge ett par enkla exempel pa funktioner som ar kontinuerliga men saknar derivata i en viss punkt.
Lar dig s.k. implicitderivering. Detta sétt att derivera ar mycket praktiskt vid derivering av s.k.
implicita funktioner.

Aven logaritmisk derivering ar vart att kdnna till, speciellt om man ska derivera mer komplicerade
uttryck. Hur definierar man andraderivatan f”(x) och hogre derivator?

Andringskvoten ar riktningskoefficienten for den rata linjen som gar genom punk-

Los alla testproblem.

OVNINGAR: 6.1 ¢,d,6.2,6.3b,d,f,6.4a,b,c,65b,c,d,6.6b,c,d,6.7,6.9, 6.11,
6.14 — 6.16,6.18 — 6.20,6.24,6.27,6.28 ..



EXTRA UPPGIFTER TILL KAP. 6
1. Lat f(z) = 2° + 4a.

a) Vad betyder f(3)?
b) Vad betyder f(3
/3

+h)?
c¢) Vad betyder +h) — f(3)?
d) Vad betyder fB3+ h})L /63) ?

e) Berdkna J3+ h})L — f(3).

f) Vad betyder lim FB3+ hf)b -3,

fB+h) - f(3)
- :

g) Berdkna lim

—0

2. Derivera med avseende pa x:

a) y =z,

b) y= Va3,

c) y=+(z+5),

d) y=+/(4z+5)3 + Tz,
) y=+/(425 +5)3 + Tz,

< <

—

)y =1/(4(325 + 1)6 + 5a2)® + Tz,

g) Lat z = x(t). Bestdm i uppgifterna a) — f) e



FACIT TILL EXTRA UPPGIFTER TILL KAP. 6.

a) f(3) =21 &r funktionsvirdet for z = 3.
b) f(3+ h) =21 + h% + 10h ér funktionsvirdet for z = 3 + h,
c) f(3+h)— f(3) = h%+ 10h ir tillvixt av funktionen da z #ndras fran 3 till 3 + A,
d) f3+ h})L — /) = h + 10 ar dndringskvoten (diffaranskvoten).
h) —
e) UChs })L /63) = h+ 10,
f) }llir% J3+ hi)z — /) = 10 ar derivatan for f(z) i punkten x = 3,
g) f'(3) = 10.
1
/ —_
a‘) Yy = 2\/5 I
1
b) 3 = - 322,
RN
1
)y =—— . 3(x+5)2,
W R
1
d) ¢y = - (3(4z +5)%-4+7),
)y 2/ (4x +5)3 + Tx (3 ) )
1
e) y = - (3(42% + 5)% - 2425 4+ 7)
)y 24/(42% 4+ 5)3 + Tz (3 ) )
1
f) o = 3 (4(32° +1)% +522)% - (24(32° +1)° - 152* + 10z) + 7) :

2\/(4(3x5 +1)6 4+ 522)° + Ta

d
g) Kedjeregeln ger att faktorn d—f skall tillfogas efter varje derivata i uppg. a) — f).



