Forelasning 14

Algebrans fundamentalsats
Varje polynom av grad minst 1 har minst ett kom-
plext nollstalle.

Foljdsats 1
Ett polynom av grad n har n olika nollstallen (kom-
plexa och raknade med multiplicitet).

Annorlunda formulerat:
En n :tegradsekvation har n olika I6sningar.

Foljdsats 2
Ett polynom kan alltid faktoriseras som en produkt
av (komplexa) forstagradspolynom enligt

p(z) = k(z —a1)(z —az)..(z —an), (1)

dar k ar koefficienten framfor ™ och aq,ano, ..., an
ar polynomets nollstallen.



Polynom med reella koefficienter

Lat p(x) vara ett polynom med reella koefficienter.
Om « ar ett nollstélle till p(x) sa ar aven « ett noll-
stalle till p(x).

Man kan alltsa para ihop de icke-reella nollstéallena
till p(x) i par dar de tva nollstéllena &r konjugatet till
varandra.

Om man multiplicerar ihop x — o och x — & far man
ett polynom med reella koefficienter. Man kan darfor
alltid faktorisera ett reellt polynom i reella polynom,
gor sa har:

Faktorisera forst p(x) med hjalp av komplexa férsta-
gradspolynom (se (1)) och multiplicera sedan ihop
de komplexkonjugerade faktorerna.



