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Till varje problem (max 5 poäng per uppgift) krävs fullständiga lösningar. Bonus:
9-13 poäng ger problem 1a) (3p) och 14-20 poäng ger problem 1a) samt 1b) (2p) p̊a
ordinarie sluttentamen. Skrivtid: 8.00-10.00. Hjälpmedel: Skrivdon.

1.

f(x) = x +
1

x
, 0 < x <∞.

Bevisa att funktionen har ett minsta värde och bestäm detta.

2. L̊at f : R −→ R vara en funktion. Bevisa de korrekta av följande p̊ast̊aenden, och
ge motexempel till de falska av dem.

(a) Om f är kontinuerlig s̊a är f deriverbar.

(b) Om f är deriverbar s̊a är f kontinuerlig.

(c) Om f är deriverbar s̊a är f ′ deriverbar.

3.
f(x) = x ln x, 0 < x ≤ 1.

Bevisa att funktionen har ett minsta värde och bestäm detta. Undersök ocks̊a om
funktionen har n̊agot största värde och bestäm i s̊a fall detta.

4. L̊at

f(x) =

{
2x2 sin 1

x
om x > 0,

ax + b om x ≤ 0.

(a) Bestäm a och b s̊a att f ′ existerar överallt.

(b) Med dessa val av a och b, är f ′ kontinuerlig?


