UPPSALA UNIVERSITET DUGGA I MATEMATIK

Matematiska institutionen Envariabelanalys
Lars-Ake Lindahl 2009-10-26
Skrivtid: 09.00 — 11.00. Inga hjalpmedel.

Varje 16st uppgift belénas med maximalt 5 podng. Maximala totalpodngen
ar saledes 20 poéng.

Den som uppnar 10-14 poéng slipper forsta uppgiften och den som uppnar
15-20 poang slipper de tva forsta uppgifterna pa ordinarie sluttentamen den
16 december 2009.

Lésningarna skall vara forsedda med forklarande text.

Lycka till!

1. Berdkna foljande griansviarden
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2. Satt = t — .
att f(x) = arctanx o]

(a) Visa att funktionen f &r inverterbar.
(b) Bestam virdeméngden till f.

(c) Berikna inversens derivata i punkten —1, dvs. (f~1)'(=1).
(Observera att f(0) = —1.)

3. Definiera en funktion f genom att sitta
ze /" e oma >0

flx) =
T+ a omz < 0.

(a) Bestdm konstanten a sa att funktionen blir kontinuerlig for x = 0.
(b) Avgor om funktionen f for detta véirde pa a ocksa dr deriverbar i
punkten 0 och om derivatan i sa fall &r kontinuerlig.

4. Undersok kurvan .
Yy =2r+  —
Inz
med avseende pa lokala extrempunkter, konvexitet /konkavitet och asymp-

toter. Rita slutligen en enkel skiss ¢ver kurvan.



