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Tentamen Del I bestar av 15 FRAGOR (max 1 poing per fraga) till vilka endast svar ska ges
och 2 PROBLEM (max 5 podng per problem) till vilka fordras fullstéindiga l6sningar.
Tentamen Del II bestar av 3 problem. Se vidare instruktionerna till Del II.

For godkant kravs totalt 18 poang. For vil godkant totalt 28 poang.

Skrivtid: 8.00-13.00 Tillatna hjalpmedel: Skrivdon.

FRAGOR
el
1. Vad ar integralen / o
1T
1
2. Vad é&r integralen / rlnzxdz?
0
. . cosyx—1
3. Vad 4r lim ———7
z—0+ x
_22\3/2 _
4. Vad i lim L7771y
z—0 T
In(1
5. Vilken ar asymptoten till kurvan y = n(:}\/@ ?
T

6. Vad ér l6sningen till differentialekvationen y” =sinz, y(0) =4'(0) =07
7. Vad ar 16sningen till differentialekvationen " +y =0, 3/ (0)=y(0)=07?
8. Vad é#r lésningen till differentialekvationen 3" +y =1, y(0) =%(0) =07
9. Vad ér losningen till differentialekvationen 3’ — 2xy = 2z, y(0) =07

10. Vad #r 16sningen till differentialekvationen 3’ = 2z (1 +vy), y(0) =07



11.

12.

13.

14.

15.

[e.@]
Vad &r summan av serien Z(—l)”e*" ?
n=0

Med kvottestet kan man bestdmma att potensserien Z \f har konvergensradien lika

med 1. For vilka viarden pa x konvergerar serien?

(e.0)
N . . . 1
Z anx" ar Maclaurinserien av funktionen >
n=0 V 1—z
o0

Vad &r konvergensradien for potensserien Z (5)"9:" ?
n=0

1
Maclaurinserien av en viss funktion f(x) borjar med z + 5:1:2 +...

PROBLEM
. Skissera kurvan
_ e T
y= 9— 2z’

|z| < 1. Vad ar ag?

. Vad &r f"(0)?

Bestdm definitionsméngden, eventuella lokala extrempunkter och asymptoter.

222 — 92 + 9
1 . /
Ledning: ¢ = W

—x

. Da kurvan

1
= —. 0<z<1
f@) = 0<a <1,

roterar kring y-axeln genereras en rotationskropp vars volym ar

V(k) = QW/lef(x) dz

Bestdm de virden pa k for vilka den sa genererade rotationskroppen har &ndlig volym

samt berdkna denna. Skissera ocksa rotationskropparna fér k = —2,
skugga det omrade i xy-planet som genererar dessa kroppar. Vad ar

—1,0,1,2 genom att

Jim V(k)?
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Problemen ar numrerade 4,5,6 och ar virda 5 poéng var. Pa varje problem ar du garanterad
minst den poang du skrivit pa miniduggan med samma nummer. Din poéng pa problem z ,
4 <z < 6 blir max(poéng pa minidugga x, poidng pa uppgift x).

4. Pa denna uppgift ar du redan garanterad minst den poing du skrivit pa
minidugga 4 (Integraler).

Avgor om foljande integral ar konvergent, och bestdm i sa fall dess véarde:

/°° e’ +1 d
——dx.
0o eX+1

5. P4 denna uppgift &r du redan garanterad minst den poing du skrivit pa
minidugga 5 (Serier).

oo
a) Visa att Z ar konvergent for p > 1.
n=2

—, nPlnn
(1p)
> 1
b) Vi tt ar di t 6 < 1.
) Visa a 7;2 —Tny, ar divergent for p
(2p)
oo
¢) Anvénd integraltestet for att avgéra om Z ar konvergent eller divergent.
“—,nlnn
(2p)

6. PA denna uppgift &r du redan garanterad minst den poing du skrivit pa
minidugga 6 (Differentialekvationer).

Los differentialekvationen y' =3y =1+¢€*

-Lycka till!!!-



Trigonometriska formler

sin?x + cos®z = 1 sin?(z/2) = (1 — cosx)/2
sin 2x = 2sinx cos x cos?(x/2) = (14 cosx)/2
cos 2z = cos® x — sin’ x sinzsiny = (cos(x — y) — cos(z +y))/2
sin(z £ y) =sinzcosy +cosxsiny  sinzcosy = (sin(z + y) + sin(z —y))/2
cos(x +y) =coszcosy Fsinzsiny cosxcosy = (cos(z +y) + cos(xz — y))/2

Maclaurinutvecklingar

2 $3

e =l+a+mtgtor (-0 <z <o)
3 ad
sin x :x—y%-g—"' (—o0 <z < 00)
2 gt
cos :1—5—%?—"' (—o0 < < o0)
2 .3 4
In(1+ x) :x—%—i-%—%-f—”' (-l<az<1)
sin ! plof 1sa 13507, (-l<z<1)
n r =T+ 7 = 2 v
2 3 2-4 5 2-4-6 7
3 .5
tan~!x :x—%—l-%—"'-i' (-l<z<1)
1 —1)(a—2
(1+2)° —1+—x+ adlal) » ol D@z 5, (-l<z<1)



