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Tentamen bestar av tva delar. Del 1 omfattar 15 FRAGOR (max 1 poing per fraga) till vilka
endast svar ska ges och 2 PROBLEM (max 5 podng per problem) till vilka fordras fullstindiga
16sningar. Del 2 bestar av 2 TEORIFRAGOR. (max 243 po#ing) samt 2 PROBLEM

(max 5 podng per problem) till vilka fordras fullstdndiga l6sningar.

For godkant kravs totalt 18 poang. For val godkant totalt 28 poiang.

Skrivtid: 9.00-14.00 Tillatna hjalpmedel: Skrivdon.

FRAGOR

—x

—_

dz?

o
. Vad ar integralen /
0 1 +e 7

[e.e]
2. Vad ar integralen / e Ydx?
0

tanx

3. Vad ar lim ?
x—0 x
_3)1/3
4.Vhdérhm££—ﬁl%———l?
x—0 x
1+ In*(1—2)

5.y har precis en asymptot. Vilken linje ar det?
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6. Vilken &r 16sningen till differentialekvationen y” =sinz, y(0) =1, 3 (0) =17
7. Vilken ir 16sningen till differentialekvationen 3" +y =0, y(0)=1,¢'(0)=17
8. Vilken &r 16sningen till differentialekvationen y” —y =2, y(0) =1, y'(0) =17
9. Vilken &r 16sningen till differentialekvationen 3’ + 32%y = 322, y(0) =17

10. Vilken ér den 16sning y = f(x) som satisfierar differentialekvationen yy' =z, y(0) =17
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PROBLEM
. Skissera kurvan
1 Inzx
y=—-—+—
T T

Bestdm definitionsméngden samt undersok sérskilt nollstéllen, asymptoter, lokala
extrempunkter och inflexionspunkter.

Da kurvan
f(z)=—2*Inz, 0<z <1,

roterar kring y-axeln genereras en rotationskropp vars volym &ar

1
V(k) = 27r/ xf(x)dz.
0
Bestdm de varden pa k for vilka den sa genererade rotationskroppen har éndlig volym

samt berakna denna.

3 3
Skissera ocksa rotationskropparna for k = —5 0 och 5 genom att skugga det omrade i

xy-planet som genererar dessa kroppar.
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1. Skriv ner formeln fér Taylorpolynomet av grad n for en funktion f(x) kring punkten z = c.
Beridkna med hjalp av den formlen Taylorpolynomet av grad 4 for f(x) = e* och ¢ = 0.

(2p)

oo
2. Forklara inneboérden av symbolen Z an. Definiera begreppen konvergent serie samt di-

. n=0
vergent serie.

(3p)

3. Berdkna integralen

t T
/arc an(e )da:.
(5p)
4. Antag att f dr definierad i ett intervall I och att f”(z) existerar for alla x € I. Antag att

f har tre skilda nollstéllen i I. Visa att f” maste ha minst ett nollstélle i I. Tips: Du kan
tex. anvanda medelvardessatsen.

(5p)



Trigonometriska formler

sin?z + cos?z = 1 sin?(x/2) = (1 — cos ) /2
sin 2z = 2sinx cos x cos?(x/2) = (1 + cosx)/2
cos 2z = cos® x — sin® x sinzsiny = (cos(x — y) — cos(z +y))/2
sin(z £y) =sinzcosy +cosxsiny  sinzcosy = (sin(z + y) + sin(z — y))/2
cos(z +y) =coszcosy Fsinzsiny cosxcosy = (cos(z + y) + cos(x — y))/2
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